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1. В круге радиуса 5 три разных хорды пересекаются в одной точке, причем две из них делятся
этой точкой пополам. Какова при этом наименьшая возможная длина третьей хорды?
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2. Найдите все четырёхзначные натуральные числа n, обладающие свойством, что

первые несколько цифр числа n2 образуют число n.

Если таких чисел несколько, в ответ запишите наименьшее из них, если таких чисел нет, в ответ
запишите 0.
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3. В равенстве
ТУК× ТУК = ФАРТУК,

записанном в десятичной системе, вместо каждой буквы надо подставить определенную циф-
ру так, чтобы получилось тождество (различным буквам соответствуют различные цифры).
Восстановите число, записанное как ФАРТУК.
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4. В неравнобедренном треугольнике ABC медиана AM перпендикулярна биссектрисе BL.
Найдите все возможные значения периметра треугольника ABC, если длина стороны AB рав-
на 7, а длины двух других сторон выражаются целыми числами.
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5. Агриппина гоняет в школу на самокате, по тротуару — но на её пути есть два пешеходных
перехода со светофорами. От дома до первого перехода расстояние 50 метров, ширина первого
перехода равна 30 метров, потом до следующего перехода ей надо ехать 120 метров, второй
переход шириной 10 метров — а там уже и школа.

Светофоры работают так:

• на первом переходе машинам даётся 30 секунд, пешеходам — 50 секунд,

• на втором переходе машинам даётся 50 секунд, пешеходам — 50 секунд,

а ещё известно, что ровно в момент выхода из дома первый светофор загорается красным (для
пешеходов), а через 10 секунд загорится красным светофор на втором переходе.

Агриппина может гнать сколь угодно быстро, и намерена попасть в школу как можно скорее,
но ускорения она не любит — девочка выезжает из дому с постоянной скоростью, которую и
будет поддерживать на протяжении всего пути, не считаясь с правилами дорожного движения.

С какой наибольшей скоростью она сможет доехать до школы так, чтобы ей ни разу не
пришлось проехать на красный, и чтобы светофор не переключился на красный, пока она ещё
на зебре?
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6. В множество A входят все такие натуральные числа, которые при делении на сумму своих
цифр дают целое число, кратное 9 (не обязательно одно и то же для всех этих чисел). Найдите
все трехзначные числа, входящие в множество A и, расположив их в порядке возрастания,
найдите сумму первого из них, шестого и последнего.
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7. Сколькими способами можно разместить восемь из девяти чисел

1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 и 9

в восьми клетках изображенной фигуры (в каждой клетке одно число, числа
не повторяются), чтобы сумма чисел в каждой строке, начиная со второй,
была на 1 больше, чем в предыдущей?
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