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1. Найти наименьшее натуральное число n, большее 1000, такое, что среди чисел

n− 1000, n− 999, n− 998, . . . , n− 1, n, n+ 1, . . . , n+ 998, n+ 999, n+ 1000

наибольшую сумму цифр имеет число n.

9999

2. Скажем, что два ферзя на шахматной доске видят друг друга, если они стоят или на одной
горизонтали, или на одной вертикали, или на одной диагонали, и между ними нет других
ферзей. Какое наибольшее количество ферзей (белых и черных) можно расставить на клетчатой
доске 8× 8 так, чтобы ферзи одного цвета не видели друг друга?

32

3. Дан равнобедренный остроугольный треугольник ABC (AB = AC). Его вписанная окруж-
ность ω с центром в точке I касается стороны AB в точке P . Отрезок CP вторично пересекает
окружность ω в точке Q. Известно, что точки C, Q, I, A лежат на одной окружности. Найдите
AB : BC.
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4. Найдите все неотрицательные числа x, y, z, удовлетворяющие равенству

x
√
1− y2 + y

√
2− z2 + z

√
3− x2 = 3.

(1,0,√2)

5. Множество натуральных чисел S называется свободным, если для любых a, b ∈ S число ab
не принадлежит S, и для любого c ∈ S число c2 также не принадлежит S. На какое наименьшее
количество свободных множеств можно разбить множество {2, 3, 4, . . . , 214 − 1}?
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