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Открытая олимпиада школьников по математике

10 класс, 2026 год

1. Можно ли разложить в произведение двух непостоянных многочленов, все коэффициенты
которых — целые неотрицательные числа, многочлен

P (x) = x9 + 5x8 + 8x7 + 8x6 + 12x5 + 27x4 + 43x3 + 24x2 + 40x+ 19?

Нельзя

2. На отрезке AC отметили точку B. В одной полуплоскости относительно прямой AC по-
строили два равносторонних треугольника: ABK и BCN . BM — медиана треугольника BKN ,
причем BM = 10, найдите AN + CK.
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3. В некоторой стране 300 городов, некоторые из которых соединены дорогами. Оказалось, что
из любого города можно добраться в любой другой (возможно, через другие города), причём
единственным образом. Исследователь для каждого города посчитал, с каким количеством
других городов он соединён напрямую. Какое наибольшее количество различных чисел у него
могло получиться?
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4. Вася случайным образом равновероятно выбирает натуральное число n от 1 до 187 включи-
тельно.

При каких простых p и q, меньших 187, события

«n делится на p» и «n делится на q»

являются независимыми?

p=11,q=17илинаоборот

5. Последовательность {an} задана начальным условием an =
3

4
и рекуррентным соотношением

1

an+1

=

{
an

n3 + n2

}
.

Докажите, что an < n2.
Как обычно, за {x} мы обозначаем дробную часть числа x.

6. Четырёхугольник ABCD вписан в окружность с диаметром AD. Точки P и Q на отрезке AD
таковы, что ∠BPA = ∠CQD = 90◦. Пусть M,N,K — середины отрезков AB,BC,CD соответ-
ственно. Известно, что радиус описанной окружности треугольника MNP равен 10. Найдите
радиус описанной окружности треугольника NQK.
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7. Матвей играет в бесконтактный бильярд, Антон выступает в роли судьи игры. В игре есть
2n+ 1 шар:

n принадлежащих Матвею, n — Антону и 1 — ничей.

Матвей не знает, какие шары чьи, а Антон знает (они с виду одинаковые). Ход игры устроен так:
Матвей выбирает любые n шаров, а Антон сообщает ему, сколько среди выбранных каждого
типа. Игра оканчивается, когда выполнены два условия: среди выбранных шаров нет ничейного
и шаров Матвея не меньше половины. Сможет ли Матвей за 2026 ходов закончить игру при
n = 22023?

Да,сможет

8. Положительные числа a, b, c таковы, что abc = 8. Докажите, что

a2 + 4

a
+

b2 + 4

b
+

c2 + 4

c
6 2

(
4

3bc
+

4

3ac
+

4

3ab
+ 1

)3

− 4.

2


