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1. Составьте последовательность из 8 натуральных чисел, удовлетворяющую следующим усло-
виям:

1. любые соседние числа взаимно просты,

2. любые числа, не являющиеся соседними, имеют общие множители,

3. последовательность содержит число 12.

Члены последовательности запишите разложенными на простые множители.

2. В выбранном множестве натуральных чисел более 90% чисел кратны 6 и более 90% крат-
ны 14. Докажите, что среди чисел этого множества, кратных 21, более 90% чётных.

3. Окружности ω1 и ω2 внешним образом касаются друг друга в точке O. Через точку L окруж-
ности ω2 проведена касательная к этой окружности, пересекающая ω1 в точках M и N . На
прямой LO вне окружностей взята точка K, из которой опущены перпендикуляры KP и KR
соответственно на прямые OM и NO. Докажите, что KP равно KR.

4. Кате, Лене и Мише надо подстричь газон, полить грядки, прополоть клумбу. Чтобы опре-
делить, кто что будет делать, они поочерёдно бросают игральный кубик (на гранях кубика
нанесены числа 1, 2, 3, 4, 5, 6). Первой бросает Катя, потом Лена, потом Миша, и дальше в том
же порядке (бросание может продолжаться неограниченно долго). Тот, у кого первым выпадет
чётное число, будет стричь газон. После этого все трое продолжают бросать кубик, не нарушая
очерёдности, но смотрят только на результаты оставшихся двоих. Тот из оставшихся, у кого
быстрее выпадет чётное число, будет поливать грядки. Оставшийся будет пропалывать клумбу.
Какова вероятность, что Лена не достанется ни подстригание газона, ни прополка клумбы?
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5. Решите в натуральных числах уравнение(
x2 − y

) (
x+ y2

)
= 2 (x− y)3 .

(1,1)

1

https://mathus.ru/me.php
https://mathus.ru/math/
https://mathus.ru

