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1. Если из прямоугольника на клетчатой бумаге вырезали (тоже по клеткам) прямоугольник,
один (и только один) из углов которого совпадает с каким-то из углов исходного, то фигуру,
оставшуюся после такого вырезания, будем называть Γ-образной. Квадрат какого наименьшего
размера можно разрезать на Γ-образные фигуры?

2. Полина написала восемь последовательных натуральных чисел и обвела четыре из них чёр-
ной ручкой, а четыре — красной. Может ли произведение красных чисел оказаться в 20 раз
больше произведения чёрных?

3. Двое играют в игру. Первый игрок пишет на пустой доске произвольное натуральное число,
не кратное 10. Дальше игроки по очереди (начиная со второго) пишут на доске какую-нибудь
степень любого из чисел, написанного на доске. (Например, если на доске написаны числа 3 и 81,
то можно написать любое из чисел 3 = 31, 9 = 32, 27 = 33, 81 = 34, 243 = 35 и т. д., а также
81 = 811, 6561 = 812 и т. д.) Выигрывает тот из игроков, после хода которого сумма каких-
нибудь чисел, написанных на доске, делится на 10. У кого из игроков есть способ выиграть при
любой игре соперника? Как он должен действовать?

4. Сколькими способами можно разместить в квадрате 3×3 числа от 1 до 9 (каждое по одному
разу) так, чтобы число в каждой угловой клетке было хотя бы на 4 больше, чем каждое из его
соседей? Числа называются соседями, если у клеток, в которых они стоят, есть общая сторона.
Способы, переводимые друг в друга симметрией или поворотом, считаются разными.

5. Экран калькулятора изначально выглядел так:

Но потом некоторые палочки на нём перегорели. Поэтому получилось, что 275 × 9 = 1279
(см. рис.). Восстановите, что вводили на самом деле и какое число получилось (найдите все
возможные варианты и объясните, почему никаких других быть не может).
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6. На одной конференции встретились известный ученый Франсуа и трое его не менее известных
друзей: Карл, Рене и Леонард.

Франсуа, помимо своих научных достижений, известен ещё и тем, что является отцом
нескольких детей, которые все родились в разные годы, но все в одну и ту же дату. Друзья по-
интересовались, сколько лет каждому из детей, на что Франсуа дал им задачку. «Произведение
возрастов моих детей, — сказал он, — как раз равно сумме дня и месяца их рождения. Сейчас
я сообщу Карлу количество моих детей, Рене — месяц рождения, а Леонарду — день рожде-
ния, и попробуйте угадать, сколько им лет». После этого он шепнул на ухо друзьям указанную
информацию.

Немного подумав, Карл воскликнул, что он точно знает возраст двоих детей Франсуа. «Ну
тогда мы все понимаем, сколько детей, и сколько лет двум из них. Но я всё ещё не могу
понять возраст остальных», — ответил Леонард. Рене тут же заметил: «А вот мне известен
возраст всех детей, кроме самого старшего». После этого Леонард заключил, что теперь ему и,
следовательно, всем троим точно известны возрасты всех детей. Сколько же у Франсуа детей
и сколько лет каждому из них?
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